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Opracowała: Aneta Bach 2 

 

 

Zad. 1 (0-2) CKE Maj 2023 

 

Wykaż, że dla każdej liczby naturalnej 𝒏 ≥ 𝟏 liczba (𝟐𝒏 + 𝟏)𝟐 − 𝟏 jest podzielna przez 𝟖. 

 

Zad. 2 (0-2) CKE Marzec 2022 

 

Wykaż, że dla każdej liczby całkowitej nieparzystej 𝒏 liczba 𝒏𝟐 + 𝟐𝟎𝟐𝟑 jest podzielna przez 𝟖. 

 

Zad. 3 (0-2) CKE Wrzesień 2022 

 

Wykaż, że dla każdej liczby naturalnej 𝒏 liczba  𝟏𝟎𝒏𝟐 + 𝟑𝟎𝒏 + 𝟖  przy dzieleniu przez 𝟓 daje resztę 𝟑.  

 

Zad. 4 (0-2) CKE Grudzień 2022 

 

Wykaż, że dla każdej liczby naturalnej 𝒏 liczba  𝟓𝒏𝟐 + 𝟏𝟓𝒏  jest podzielna przez 𝟏𝟎. 

 

Zad. 5 (0-2) CKE Grudzień 2023 

 

Wykaż, że dla każdej liczby całkowitej nieparzystej 𝒏 liczba 𝟑𝒏𝟐 + 𝟒𝒏 + 𝟏  jest podzielna przez 𝟒. 

 

Zad. 5 (0-2) CKE Grudzień 2023 

 

Wykaż, że dla każdej liczby całkowitej 𝒌 reszta z dzielenia liczby 𝟒𝟗𝒌𝟐  + 𝟕𝒌 − 𝟐 przez 𝟕 jest równa 𝟓. 

 

Zad. 6 (0-2) CKE Materiały dodatkowe 

 

Wykaż, że suma trzech kolejnych liczb całkowitych jest podzielna przez 𝟑. 

Zdający przeprowadza proste dowody dotyczące podzielności liczb całkowitych i reszt z dzielenia 

nie trudniejsze niż dowód podzielności przez 24 iloczynu czterech kolejnych liczb naturalnych. 

 

 



Opracowała: Aneta Bach 3 

 

Zad. 7  Zadania ze zbioru  „PAZDRO” 1 

 

1. Wykaż, że suma czterech kolejnych liczb parzystych jest podzielna przez 4. 

2. Wykaż, że suma trzech kolejnych liczb całkowitych jest podzielna przez 3. 

3. Wykaż, że iloczyn dwóch kolejnych liczb całkowitych jest podzielny przez 2. 

4. Wykaż, że iloczyn trzech kolejnych liczb całkowitych jest podzielny przez 6. 

5. Wykaż, że różnica kwadratów dwóch kolejnych liczb całkowitych jest liczbą nieparzystą. 

6. Wykaż, że suma kwadratów dwóch kolejnych liczb całkowitych nieparzystych jest liczbą parzystą. 

7. Wykaż, że reszta z dzielenia przez 8 sumy kwadratów dwóch kolejnych liczb nieparzystych jest  

równa 2. 

8. Wykaż, że reszta z dzielenia przez 16 sumy kwadratów czterech kolejnych liczb parzystych jest  

równa 8. 

 

Zad. 8   Zadania ze zbioru  „Nowa Era”2 

 

1. Uzasadnij, że suma: 

a) trzech kolejnych liczb podzielnych przez 3 jest podzielna przez 9, 

b) czterech kolejnych liczb nieparzystych jest podzielna przez 8, 

c) pięciu kolejnych liczb parzystych jest podzielna przez 10. 

 

2. Uzasadnij, że iloczyn: 

a) trzech kolejnych liczb naturalnych jest podzielny przez 6, 

b) trzech kolejnych liczb parzystych jest podzielny przez 48, 

c) czterech kolejnych liczb naturalnych jest podzielny przez 24. 

 

3. Uzasadnij, że dla każdej liczny naturalnej 𝒏 liczba: 

a) (𝒏 + 𝟏)𝟐 − 𝒏𝟐 jest nieparzysta, 

b) (𝟐𝒏 + 𝟏)𝟐 jest nieparzysta, 

c) (𝒏 +
𝟏

𝟐
)𝟐 − (𝒏 −

𝟏

𝟐
)

𝟐

 jest parzysta, 

d) 𝒏𝟑 − 𝒏 jest podzielna przez 6. 

 

4. Uzasadnij, że reszta z dzielenia przez 3 sumy kwadratów trzech kolejnych liczb naturalnych jest 

równa 2. 

5. Uzasadnij, że reszta z dzielenia przez 4 sumy kwadratów trzech kolejnych liczb nieparzystych jest 

równa 3. 

6. Uzasadnij, że różnica kwadratów dwóch kolejnych liczb nieparzystych jest podzielna przez 8. 

7. Uzasadnij, że reszta z dzielenia przez 8 sumy kwadratów czterech kolejnych liczb nieparzystych jest 

równa 4. 

 
1 Matematyka „Zbiór zadań do liceów i techników”, Oficyna Edukacyjna Pazdro, M.Kurczab, E.Kurczab, E.Świda, 2019 r. 
  
2 Matemtyka Podręcznik dla liceum ogólnokształcącego i technikum, Nowa Era, W.Babiański, L.Chańko, K.Wej 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Opracowała: Aneta Bach 4 

 

ODPOWIEDZI 

ZAD.1  

 

 


